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Definigao 1. Seja (V,+) um espago vetorial sobre um corpo K, e x: V xV =V
uma fungao bindria (sugestivamente chamada de multiplicacdo). Entao a tripla
(V,+, *) (ou mais simplesmente V') é chamada de dlgebra (linear) sobre K se:
eax(b+tc)=axbt+axce(b+c)xa=bxa+cxa VabceV
e Maxb)=(Na)xb=ax(\b) Va,beV,VAe K

Definicao 2. Seja f(x1,...,z,) € K(X) e R uma &lgebra associativa. f =0 (ou
apenas f) é uma identidade polinomial para Rse f(r1,...,m) =0, Vry,...,m, € R.
Se R for uma &lgebra associativa e satisfazer uma identidade polinomial ndo trivial
(f #0), chamamos R de uma PI-dlgebra.

Teorema 1. Seja E(V) uma dlgebra de Grassmann sobre um corpo de caracteris-
tica 0. Se dimV = oo, entao [x1,x2,x3] € uma base para T(E(V)). Se dimV = n,
entdo [x1,x2,x3] € Sop(x1,...,T2p), onde p é o menor natural tal que 2p > n, sdo
uma base para T(E(V)).

Teorema 2. Seja K um corpo de caracteristica 0. Entdo a identidade

[xla 552] . [55271717 xzn]

forma uma base para as identidades polinomiais de U, (K).
Teorema 3. (Amitsur-Levitzki) so,, (z1, ..., z2,) € identidade polinomial para M,,(K).

Teorema 4 (Regev). Seja R uma PI-dlgebra com uma identidade polinomial de
grau d. Entdo a sequéncia das codimensoes satisfaz a desigualdade ¢, (R) < (d —
1), n=0,1,2,....

Teorema 5. (Regev) O produto tensorial R = Ry ® Ry de duas Pl-dlgebras Ry e
Ro também é uma Pl-dlgebra.
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