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FUNCOES ARITMETICAS sao aquelas definidas
sobre N. As mais importantes envolvem divisibili-
dade e decomposicao em fatores primos. A funcao
soma de f (X) é uma construgao freqiiente e o pro-
duto de Dirichlet ((J) uma ferramenta poderosa. O
teorema ao lado relaciona esses objetos.
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Euclides
n = 2k"1(2k — 1) — n é perfeito
{ 2k — 1 ¢ primo } < { e par }
Euler

NUMEROS NOTAVEIS sao os elementos de sub-
conjuntos de N definidos por fungoes aritméticas.
Os perfeitos, por exemplo, sao os que coincidem
com a soma de seus divisores proprios. Essa area
apresenta muitas questoes em aberto, geralmente
sobre a finitude de certos conjuntos de nimeros
notaveis ou a caracterizacao de seus elementos.

CONGRUENCIA moédulo m € N é uma relacao de
equivaléncia em Z que identifica os nimeros que
geram o mesmo resto na divisao por m. Ao lado,
uma generalizacao simples do Teorema de Wilson.
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« é uma FCS
{ periodica } — [Qo): Q=2

Wilson 2 (modn)sen=4
(n—1)! = —1 (mod n) se n é primo
0 (mod n) caso contrério
FRACOES CONTINUAS (FC’s) finitas sdo

nimeros dados como «,, ao lado, enquanto as infini-
tas sao limites de seqiiéncias como (v, )pen. Dize-
mos que uma FC ¢é simples (FCS) se a; € Z ¢
ar € N Vk > 1. As FCS’s sdo muito tteis pois
fornecem as melhores aproximagoes racionais com
denominadores minimos. Todo ntmero real é uma
FCS e tal representacao é tinica em certo sentido.

TEORIA ANALITICA DE NUMEROS é a ver-
tente da teoria de niimeros que usa ferramentas da
analise. Uma das provas do Teorema dos Niimeros
Primos, por exemplo, usa a funcao complexa ( de
Riemann. Nesse teorema, 7(z) é a quantidade de
nimeros primos menores que ou iguais a z. A
demonstracao foi obtida por Hadamard e Poussin
independentemente e quase simultaneamente, e o
resultado permite uma aproximagao do valor do k-
ésimo primo dada ao lado. A “Hipotese de Rie-
mann” (1859) diz que as raizes de ¢ no semi-plano
direito tém parte real 1/2, e ainda é um grande
desafio da matematica.
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